MINISTERUL SOCIETATEA DE E \ INSPECTORATUL

EDUCATIEI SI INTE MATEMATICE s SCOLAR JUDETEAN

CERCETARII FILIALA OLT 1 OLT

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA — 8 FEBRUARIE 2026
CLASA A X-a
Solutii si bareme de corectare
SUBIECTUL I (40 de puncte)
Subiect 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Raspuns | D A C E B C A D E
corect
4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p

SUBIECTUL II (25 de puncte)
Aratati ca:

b .
a) % > \/E, pentru orice a,b>0

b) log, (az_fb) +log, (%) >0, pentru orice a,be(0,1).

Supliment Gazeta Matematica nr. 10/2025

Solutie.

a) a;bZMQ(\/E—\/EYZO ................................................................................................................. 6p

b) Conform punctului a) avem: atb > Jab = 2 < ! = 2b < b & 2b < \/E , lar cum a €(0,1),
2 a+b Jab a+b Jab  a+b a

obtinem log, (i) >log, {\/Ej ................................................................................................................ Sp
a+b a

Analog, obtinem log, [2—abj >log, ( \/% ] si adunand cu inegalitatea precedenta rezulta ca:
a+

2b 2a 1 b a 1
lo — |+1o —|>—|1lo — |+1o —||=—(log b+1lo -2
ga(ﬁb) gb(ﬁbj 2[ ga(aj ga(bD 2( g, b+log,a—2)

log,b—1)’
Concluzia rezulta din faptul cd log, >0 si log, b+log, a—2=1log, b+ L _ 2= (log, ) 20 ... 9p
log_ b log, b

SUBIECTUL III (25 de puncte)
Se considera numerele complexe z,,z,,z,, cu |z|=|z,|=|z|=1.

Z 2, v 2, — 2,2, — 2,2, — 2,2 .
=-1 2 5 13 T2 1 artati cd Re(z)=0

a) Dacd zz,z; #-1 sl z
1+ z,z,z,

b) Dacd z, +z,+2z, #0 s§i z/ +z; + 2, =0, atunci calculati|z, +z, + z, .

Solutie.
— 2 - 1 . — 1 — 1

a) z,z, =|z[ =1=z =i ANAIOE Z, = =, Zy = et 3p

1 2
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1 1.1 1 1 1
P W B 21212 D5 A5 _ AR TEALTALTATH T L Re(2)=0 e 6p
1+ 22,2z, +1
212,24

b) Notam |z, +z, +z;|=r, r>0.

(z,4+2z,+ 2z, )2 = Z12 + 222 + 232 +2(z,2z, + 2,2, + 2,2,) = (2, + 2z, + 23)2 =2(z,z, + 2,2, + 2,23)

. 1 1 1 — z,+z, + 2,
=z +z,+z, =2 + + =>zitz,+tzy =2-—7F"——

212y,  ZyZy ZiZ4 21272,

Trecand la modul, obtinem 7* =2, si cum » >0, rezulti »=2



